FORMELSAMLING FOR MAT 1050, HOST 2024

Derivasjonsregler

Spesielle:  (z")" = na""!, (%)
0S T

e, (Inz) =1
(sinz)" = cosz, (co =

I’
—sinx

oy

Generelle:  (f(z) +g(x))" = f'(z) +4'(z), (f(9(x))) = f'(9(x)) - ¢ (x)

(f(z) - g(x)) = f(z) - g'(x) + ['(z) - g()

(f@y 9(x)-f"(x)—f(x)-g'(x)

g(x) g9(x)?
Spesielle funksjoner
Eksponensialfunksj.: a%a’ =a®™¥ & =q¢*¥ o ®=2L (a®)¥=a%
Logaritmer: In(zy) =lnz +Iny ln(%) =Inz—Iny
Inl=—-lnz In(z*)=ahz

Trigonometriske: sin?z + cos?x =1

sin(x + y) = sinx cosy + coszsiny

cos(x +y) = cosxcosy —sinxsiny

sin2x = 2sinxzcosz  cos2z = cos? x — sin? x
<2 1 2., _

sin?2 = (1 —cos2z) cos?x = (1 + cos2z)

Eksakte verdier:

H v ‘ 0 ‘ /6 ‘ /4 ‘ /3 ‘ /2 ‘ T H
sinv [0 1/2 |v2/2|v3/2] 1 |0
cosv | 1|+v3/2v2/2] 1/2 | 0 |-1

Integrasjonsregler

Spesielle: f:r"dx:n%rlx”“—FC, n# —1 f%dmzlnx+0,x>0

fe dx = e*+C, fsina:d:r = —cosx+C, fcosmdx =sinz+C
1

[ sin? xda: = 5—5 sinz cosz+C, fsina:cosa:dx = 1sin?2+C

Generelle: ff r)dr = ff dfv+fg
J f(z) dac— — [ f(x)
J f(g( )df'?—f(())JrC

Komplekse tall
Skrivemater: 2z =a+ib=r(cosf +isinf) = re’
Kompleks konjugert: Z=a —ib=re "
Eksponentialfunksjonen: ¢ = ¢%(cosb + isinb)



Funksjoner av flere variable

Nivakurver: f(x)=C
Gradient: Vf(x)= (ﬁ(x), 2L (%))

o1 Y Oxn

2 2 2
Annenderiverttest: H(a,b) = gxf (a,b) - ‘37{(@, b) — (gxafy(a, b)) .
i) Hvis D < 0, er (a,b) et sadelpunkt.
ii) Hvis D > 0 og A > 0, er (a,b) et lokalt minimum.

iii) Hvis D > 0 og A <0, er (a,b) et lokalt maksimum.

Parametriserte kurver og linjeintegraler

Tangent: T(t) = (t) (331(75) xh(t ) oz (1)

Buelengde: B = f ds = f NZAO ’2( )2+ x, (t)? dt
Linjeintegral av funksjon: [, f ds = r(t))\/ar:1 24 ab(t)? 4+l ()2 dt
Virvling for plant vektorfelt: F = ( Q): curl(F) = g—g - 88—1;

Ngdvendig betingelse for konservatlvt felt: curl(F) = 0.
Multiple integraler

Polarkoordinater: x = rcosf,y = rsin#,
ffD(m,y) fdzdy = ffD(r,H) frdrdo
Areal og tyngdepunkt: A = [[, 1dzdy
fA:ffDxdxdy @A:fnydmdy

Dynamiske systemer

System: 2/(t) = ax + by, y'(t) = cx + dy
Diskriminant: D = (a — d)? + 4bc
Egenverdier: \; = ”’+d'2"‘/5, Ay = a+d;‘/5

For D < 0: g = ‘Hd

D >0, A\, Ay > 0: frastotende likevektspunkt
D >0, A\, s < 0: tiltrekkende likevektspunkt
D >0, Ay <0 < A1 : bifurkasjon, én tiltrekkende linje
D <0, 8>0: utoverrettet spiral
D <0, 8 <0: innoverrettet spiral
D <0, 8 =0: periodiske stabile baner utenfor likevektspunktet



