
 

Repetisio s partision I 0,4 Xn

Ä ÉÄ Ä utvalg U xi 3

f x begrensed funksion fin EM for alle e a b

Riemannsum RITU FLX Axi

Nedresum S 2
Ena

C f x for E i iXi

Da IT 0 RITU fäfaida I

Nedneintegral fixidx sup SI s er nedresan A

ureintegral fixidx inf 51 s er Ounesum A

Teori 1 Densum f er integrerbar er A At I

2 Person A At så er f integrerbar og
I A At

Bef 2 La A At A La E 0

Vi velger nedresum S slik at S A E
med partisjon I Xu



Velg en vilkårlig Riemannsum RI U med maskeridd

IT ld

FilMllyIs
På hovet delintervall av IT som er helt inom et del

intervall til TT er fin större eller lik tilsvarande

verdi C fra nedresum S

På et delintervall av IT som er mellan to delintervall

av IT kan fin vare Er ey tilsvarande verdi Ci

Differensen er make 214 der Ifall EM for Elab7

Det er maks 4 21 slike punkter

Da er RIT U S 4 21.214.5

Velg nå d
y n 2 så Rss

På samma möte duresum gir R Ate



Da er LR ALE så IR ALLE

Dette betyr at f er integrerbar med integral I A ER

Tbetmtintegalantiderivert

Bestemt integral areal

Disse er kombinert med analysens

fundamentaltteoresHis f er kontinuerligpå I er f integrerbar
på hvert lukket delintervall av I

this CEI er fanksjonen AN äfitidt
deriverbar

og A IN f x

Bild fin Arealet Alxth er

Eent gilt vedT.LT

hnbEttE
slik at him Ett fin

Bevis Strategi vi brukar oure og nedreintegralet

La A IN feldt Vi wiser at A X fin
samme metod gir at AIK fin Detta gi.at



A M A.IN C men siden Axle A 61 0

med C 0 så at f er integrerbar med

integral ACN A N A IX

flag
La m min fitt

M max ft

for t C 4th

Kusk A tht fitidt sup s Ser nedresum

på C 43

Et eksempel på nedresum på C th er

A 1Mt mh Da er A Kth A X mh

fordi A th er sup
Vidare må Let nedresum på c th vare Ovre

begremet av A XI Mh så A th A ItMh

Da er

metEF M

Desson h 0 har vi M fat og m fixt
siden flat er kontinuerlig



Da er him
A A W fix

På samma mått A kl fat så f er integrerbar

og A N fix

t.FIetdtdaerFa
eiEksempel.FIN

fYe t'dt Kjerneregelen

F e 2x

2 e

Mek Gilt flat er FW fffltld.tk antiderivert
til FN Den nedre grenen e er vilkårlig

Dersom F 1 7 fäfttidt og Fala fäfttidt
er F 1 1 Film fäfaldt

Vilkålig nedre grense kan tolkas som en vilkårlig

integrationkonstant



Med analysen fundamentalteorem kan vi beregne

integraler ved antiderivasjon

TeoremI this FIN og FW er kontinue lige på a b

og Film fin på la bl er

fäfixidx FLAY F b Flat

Elmet Six dx t.jo 0

Mert Vi trenyer ikke te ved beregning av

bestemte integraler

Vi kan
og beregne mellanliggande arealer

HALTAIHLII


