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Lgsning pa oppgave 2.5.2. La U og V vare n-dimensjonale vektorrom over K. Av
Teorem 2.5.1 finnes isomorfier S: U — K" og T:V — K". Daerg :== T"' o S en
isomorfi fra U til V,slikat U = V.

(Avbildningen ¢ er veldefinert fordi 7! eksisterer og avbilder K” til V; den er
linezr fordi komposisjonen av line@re avbildninger er linezr; og den er bijektiv fordi
S og T~ ! er bijektive, og komposisjonen mellom bijektive funksjoner er bijektiv.) [J

Legsning pa oppgave 2.5.3. Vi kan skrive
p(t) =2—1+3t = 2po(1) + (=D p1 () + 3pa(2).

2

sd[plg =|—1] Vihargo(t) =1,q:(t) = (t —=0) =t ogq2(t) =t(t —1) = t?> —1.
3
Vi forsgker a “snike inn” g, i uttrykket for p, deretter ¢, og til sist go:

pt)=2—1+3>=2—1+3((t>—1) +1)
——
=q2(t)
=2—1+3(q2(t) +1) =2+ 2t + 3¢2(2)
= 2qo(?) + 2q1(t) + 3g2(2).

2
Altsaer [ple =12). O
3
Lgsning pa oppgave 2.5.6. Av Oppgave 1.4.5 vet viat om x € K" og y € K™, er
[x]s = x og [y]¢ = y. Dermed er
Ax = [Ax]g = [Txle = [TIg[¥]e = [T]gx.
Siden dette gjelder for alle x € K", ma ngdvendigvis [T]% = A. O
Lgsning pa oppgave 2.5.9. Lan := dimU = dim V. Funksjonen T er en isomorfi
hvis og bare hvis det finnesen 77! € L(V,U) slikat T ' o T =idy og T o T~ ! =
idy . Av Proposisjon 2.5.8 er da

I = [idy]g = [T o T)2 = [T YS[T12



og
I = [idy]€ = [T o T7% = [T)2[T 1%

Altsa er [T‘l]g en inversmatrise av [T]%, sa [T]% er inverterbar.
Motsatt, om [T]% er inverterbar har den en inversmatrise A € M, (K). Definer
S:V — U som Sv := A[v]g. P4 samme mate som over ser man da at

I, =[SoT]Z =[ToS]E.
Altsder SoT =idyogT oS =idy,sd S =T~ L. O

Lgsning pa oppgave 2.6.4. Av Oppgave 2.6.3 er

[ld]% = (u1 U2) = (; _3) .
Dermed er . -
i = (i)~ = 2 (_2 1) :
L]

Lgsning pa oppgave 2.8.5. Merk forst at go(t) = 1, g1(t) =t 0g g2(¢) = t(¢t — 1).
Vi finner fgrst [id]g. Om p = apqo + ®1q91 + a2q> er et vilkarlig polynom uttrykt
i Newton-basisen, er

pt) =g +art +axt(t — 1) = ag + (o — az)t + azt?
= agpo(t) + (01 —a2) p1(t) + a2 p2(2).

oo ®o
Dersom [plg = | @1 |, eraltsa [p]lg = | @1 — a2 |. Forat [p]g = [id]gs[p]cg, ma da
4% (&%)
ngdvendigvis
1 0 0
id&=[0 1 -1
0 0 1
Dermed er
» 1 00
id2 = ([idg) =0 1 1
0 0 1
O
Lgsning pa oppgave 2.8.6.

(a) For en vilkarlig k er

dpk

d
0= E“k) = kt* 7' = kpr_a (1)

Dermed er

Tpp=0, Tpy=po, Tpr=2p1, Tp3=23ps.



Hver av disse vektorene i 9, har basisrepresentasjon
1 0 0
[(Tpole =0. [Tpile=|0). [Tpale=|2]., [Tpsle =10
0 0 3
Vi far dermed basisrepresentasjonen

0 1
[Tlg =10 0
0 0

SN O
w o O

(b) Om B = (po, ..., pn) 026 = (po,- .., pn—1), far visom for Tpy = kpp_;
fork =0,...,n. Dermed er

[Tpole =0, [Trrle = kex Vk=1,....n

(der ey, ..., e, er standardbasisen i R”; se Seksjon 0.2.8). Vi far da
o1 0 --- 0
% o0 2 .- 0
[Tle = : | &€ Maxn (R).
0 0 0 n



