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Oppgave 1 (teller som fire spgrsmal). Gi bevis for Proposisjon 3.3.10 i
leereboka.

Ved induksjon pa [. I det invertible tilfellet, ogsa nedadgéaende.

Oppgave 2. La I vere en ikke-tom mengde og la A = I x N.
(i) Definer en bijeksjon fra A til {0,1} x A.

Lag forst en bijeksjon N — {0,1} x N.

(ii) Definer en bijeksjon fra P(A) til P(A) x P(A).

Vi har bijeksjoner:

P(A) ~ {0,1}* ~ {0,1}{011x4, (1)
~ {0,1}" x {0,134 =~ P(A) x P(A). (2)

(iii) Hva skjer i disse spgrsmalene hvis I = ()7

Nar I = (), har vi A = (). Da har vi ogsa {0,1} x A = 0.
Da er bade P(A) og P(A) x P(A) ettpunktsmengder.

Oppgave 3. (i) Vis ved induksjon at for hver k € N er N* tellbar. Gi forst
en plausibel definisjon av N*.

Prinsippet for induksjonstrinnet er at produktet av to tellbare mengder
er tellbar.

(ii) En folge (uy,)nen 1 en mengde A sies a veere periodisk dersom det finnes
k € N\ {0} slik at for hver n € N har vi ug,, = u,. I safall kalles en slik k
en periode til u og u sies & veere periodisk med periode k.

Vis at mengden av fglger i N som er periodiske med gitt periode k er
tellbar.

La k veere gitt og la P, veere mengden av k-periodiske fglger.
Avbildningen P, — N* som sender en fglge u til (ug,---up_1) er
en bijeksjon.




(iii) Vis at mengden av periodiske folger i N (med vilkarlig periode) er
tellbar.

Dennne mengden kan skrives som:

U P (3)

keN*




