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Det er ingen ikke-sykliske simple grupper av orden < 60

Teorem 1. Det er ingen ikke-sykliske simple grupper av orden < 60.
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Teorem 2. Enhver gruppe av prim orden er syklisk.

4 6 8 | 9|10
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21 | 22 24 125 |26 |27 |28 30

32 33134 |35 36 38 | 39 | 40
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51152 54| 55|56 |57 |58

Teorem 3. Senteret Z(G) = {g € G|z~ ' gz = g for alle z € G} er en normal undergrup-
peav G.

Teorem 4. Enhver gruppe av orden p"* haWtrivielt senter:

Bevis. Gruppa G virker pa seg selv ved konjugasjon. Klasselikningen gir

Gl =12(G)| + L [G: G

acA

hvor G, er isotropigruppa til elementet a og hvor A indekserer de ikke-trivielle konjuga-
sjonsklassene. Alle indeksene [G : G,] deler orden til gruppa og mé derfor deles av p.

Men det betyr at |Z(G)| ogsé deles av p og er derfor ikke-triviell. O
6 10
12 14 | 15 18 20
21| 22 24 26 28 30
33 | 34 | 35 38 | 39 | 40
42 44 | 45 | 46 48 50
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Teorem 5. Hvis |G| =mp" hvor p er et primtall og 1 <m < p, sé er G ikke simpel.

Bevis. Antall Sylow-p-grupper er 1 modulo p og deler |G| = mp”, dvs. det ma dele m.
Men siden m < p md antallet Sylow-p-grupper vere 1, som betyr at den er normal og
gruppa er ikke simpel. O
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