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Oppgave 1

La {xn}y veere en fplge av reelle tall, A veere Borel g-algebraen pa R og la
un - A — Ry veere gitt ved

la

Vis at pn er et mal. Hva er puy(R)?

Possible solution: Vi regner ut for A; disjunkte
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De andre kravene er enkle & vise. uy(R) = N/N = 1.

(Fortsettes pa side 2.)
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1b

La g veere en enkel, ikke-negativ funksjon pa standard form

m
= aila,(z)
i=1

/gduN ?

La f : R — R veere en kontinuerlig, ikke-negativ funksjon. Hva blir [ f dux?

Hva blir

Possible solution:

/gd,uN = aiun(4)
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La {gx} veere en fplge av enkle funksjoner som konvergerer uniformt mot f,
da blir

N
. : 1
/fdMN = /h]glgkduzv —h;gl/gkdm\r = N;f(xn)-
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Anta né at z,, = T nar n — oco. Regn ut grensen
lim dup.
N—o0 / f N

Possible solution: Na n er stor vil f(x,) ~ f(Z), si jeg gjetter pa at
grensen er f(Z), men dette ma vises. Velg M < N og la I betegne [ fduy,
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(Fortsettes pa side 3.)
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Siden x,, — Z blir C endelig. Na velger vi forst M sa stor at | f(Z) — f(zn)] <
€ for n > M. Da far vi

CM
|IN‘—f(f)|§‘7Vf‘%5-

Tilslutt velger vi IV sa stor at det fgrste leddet blir mindre enn e.

Oppgave 2

La (X, A, p) veere et malrom og la f : X — R, veere en integrabel funksjon.
Vis at

p(reX | fl@)> 1) < /fdu

Og at dersom f er p-integrabel

n({zeX | f(z) >t})<1/fpdu

Possible solution: Vi estimerer

[ranz[ jauztf an
{f>t} {f>t}

p{rzeX | flx)2t}) =p({zeX | f(w)pztp})étlp/fpdu-

Videre
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